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2.5 Ecuaciones autónomas

Nota: todos los logaritmos son naturales.

(1) Realice un plano de fase de cada una de la siguientes ecuaciones autónomas.

(a) y′ = y2 − 4y, Rta.: gráfica 2.5.1

(b) y′ = y2 − 6y + 5, Rta.: gráfica 2.5.2

(c) y′ = y2, Rta.: gráfica 2.5.3

(d) y′ = (4− y)y3, Rta.: gráfica 2.5.4

(2) El modelo loǵıstico es dy/dt = ry(1− y/k) donde r es la constante de crecimiento intŕınseca y
k es la capacidad de carga ambiental, e y ≥ 0.

(a) Realice un plano de fase para este modelo cuando r = 1/2 y k = 4.

(b) En general, realice un plano de fase para este modelo, determinando puntos cŕıticos, creci-
miento y decrecimiento en términos de k y r.

(c) Encuentre la solución general para esta ecuación diferencial.

(d) Determine ĺımt→∞ y(t) a partir de la gráfica del plano de fase. Luego confirme este resultado
haciendo el ĺımite directamente.
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