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Ejercicio 1. Sean (αn)n ⊆ R≥1 y H0 = `2(N). Defina el espacio positivo

H+ =

{
(xn)n ∈ H0 :

∞∑
n=1

αn|xn|2 <∞

}
⊆ H0

(a) Convencerse de que H+ es denso en H0. ¿Cuál es el producto interno que muestra que
H+ es Hilbert?

(b) Muestre que existe un acoplamiento H+ ⊆ H0 ⊆ H−. Para esto, calcule explicitamente
H−.

Ejercicio 2. Sea A ∈ L(H+, H−). Muestre que si IA ∈ L(H+) es no negativo en H+,
entonces A es no negativo generalizado.


