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Ejercicio 1. Sea α ∈ R y considere t la forma con dominio D(t) = H1(R) dada por:

t[f, g] = 〈if ′, ig′〉+ αf(0)g(0).

Muestre que existe A = At y que A actua como − d2

dx2 con dominio

D(A) = {f ∈ H2(−∞,0)⊕H2(0,∞) : f(0+) = f(0−), f ′(0+)− f ′(0−) = αf(0)}

Ejercicio 2. Sea w(x) ∈ C∞0 tal que:

a) suppw ⊆ [−2, 2],

b) w(x) = 1 en [−1, 1]

y sean {rn}n∈N una numeración de Q y α ∈ [ 12 , 1). Considere

V (x) =


∞∑
n=0

2−n
w(x− rn)

|x− rn|α
si x ∈ I

0 si x ∈ Q

Muestre que existe el operador autoadjunto −d
2x
dx2 +̇V pero que D(V ) ∩D

(
−d

2x
dx2

)
= 0.


