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Ejercicio 1. Sea H un espacio de Hilbert, D ⊆ H un subespacio y S : D → H un operador
lineal y defina

s : D ×D → C, s[x, y] = 〈Sx , Sy〉.

(a) S es cerrado si y solo si s es cerrado.

(b) S es clausurable si y solo si s es clausurable.

Ejercicio 2. Sea H = `2(N) y sea (αj)j∈N ⊆ C. Defina

t[x, y] =

∞∑
j=1

αjxjyj , x, y ∈ D(t) = {v ∈ H :

∞∑
j=1

|αj ||vj |2 <∞}.

Sean γ ∈ R, ϑ ∈ [0, π/2) y Σ := {z ∈ C : | arg(z − γ)| ≤ ϑ}.

(a) t es sectorial con W (t) ⊆ Σ si y solo si {αj : j ∈ N} ⊆ Σ.

(b) Si t es sectorial, entonces es cerrado.

Ejercicio 3. Sea H un espacio de Hilbert y S(H → H) un operador cerrado densamente
definido. Demuestre que S∗S es autoadjunto y que D(S∗S) es un core de S.

Hint. Considere el operador asociado a la forma s[x, y] = 〈Sx , Sy〉.

Ejercicio 4.


