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Ejercicio 1. Sea A una álgebra de Banach conmutativa con identidad. Muestre que la
transformada de Gelfand es una isometŕıa si y solo si ∥x2∥ = ∥x∥2 para todo x ∈ A.

Ejercicio 2. Sea T el ćırculo unitario y ∆ el disco unitario cerrado. Sea A = C(T) y
ζ : T → C dada por ζ(z) = z. Sea B la subálgebra cerrada generada por ζ. Muestre que
σA(ζ) = T y que σB(ζ) = ∆.

Hint: Identifique B̂ con ∆. Use el principio del módulo máximo.

Ejercicio 3. Sea
dµ = e−xdx

Calcule los primeros 4 polinomios mónicos ortogonales asociados a µ.



Ejercicio 4. (Voluntario) Sea X un espacio de Tychonoff (es decir, un espacio completa-
mente regular y T1). Sea A = Cb(X), el álgebra de funciones continuas y acotadas de X en
C. Sabemos ya, por la dualidad de Gelfand, que A ∼= C(Â) por medio de la transformada
de Gelfand.

(a) Muestre que el mapa β : X → Â dado por

β(x) = {f ∈ A 7→ f(x)}

esta bien definido y es un embebimiento topológico. Muestre que la imagen de β es
densa en Â.

(b) Muestre que si f : X → [0, 1] es continua, entonces existe un mapa continuo βf : Â →
[0, 1] tal que el siguiente diagrama
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conmuta.

(c) Concluya que Â es homeomorfo a βX, la compactificación de Stone-Čech de X.


