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Ejercicio 1. Sea A una C*-álgebra de Banach con identidad y B ⊆ A un subespacio
vectorial tal que 1 ∈ B ⊆ <(A )1. Dado un funcional lineal positivo f : B → C, defina para
cada x ∈ <(A )

q(x) := ı́nf{f(y) : y ∈ B, x ≤ y}.

(a) Muestre que q : <(A )→ R es un funcional sublineal.

(b) Muestre que si B es una C*-álgebra y f es un estado en B, entonces existe un estado
f̃ es A que extiende a f .

Ejercicio 2. Sean LIM un ĺımite de Banach en `∞(N) y H un espacio de Hilbert separable
con base ortonormal (en)n∈N. Defina el siguiente funcional:

f : L(H)→ C , T 7→ LIM
n→∞

〈Ten, en〉.

(a) Muestre que f es un estado en L(H).

(b) Sea (πf , Hf ) es la representación ćıcilica asociada a f por el proceso de Gelfand-
Naimark-Segal. Muestre que πf induce una representación isométrica de L(H)/K(H)
(puede asumir sin demostración que todo homomorfismo inyectivo de C*-álgebras es
isométrico).

Ejercicio 3. (Voluntario) Sean A una C*-álgebra con identidad y f : A → C un funcional
lineal positivo. Defina el siguiente conjunto:

L := {x ∈ A : f(x∗x) = 0}.

¿Es L un ideal bilateral de A ?

1Para una C*-álgebra A , <(A ) := {x ∈ A : x∗ = x}.


