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Ejercicio 1. Sea A un álgebra de Banach abeliana con identidad y norma ‖ · ‖. Suponga
que A es semisimple, es decir, la intersección de todos sus ideales maximales es trivial. Si
‖ · ‖1 es otra norma en A tal que (A , ‖ · ‖1) es un álgebra de Banach, muestre que ‖ · ‖ y
‖ · ‖1 son equivalentes.

Hint: Use el teorema del grafo cerrado para mostrar que el mapa identidad id : (A , ‖·‖) −→
(A , ‖ · ‖1) es continuo.

Ejercicio 2. Sea {Ai}i∈I una colección de C*-álgebras. En las álgebras ⊕∞Ai y ⊕0Ai

defina la involución natural (xi)i∈I
?7→ (x∗i )i∈I . Muestre que ⊕∞Ai y ⊕0Ai son C*-álgebras.

Ejercicio 3. (Voluntario) Sea A una C*-álgebra sin identidad. Recuerde el álgebra A1 :−
A ⊕ C, cuya norma se define por

‖(a, α)‖1 = sup{‖ax+ αx‖ : x ∈ A , ‖x‖ ≤ 1}, (a, α) ∈ A1.

Muestre que (A1, ‖ · ‖1) es completo.


