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Ejercicio 1. Sea {Ai}i∈I una colección de álgebras de Banach. Defina los espacios

⊕∞Ai :=

{
x ∈

∏
i

Ai : sup
i
‖x(i)‖ <∞

}
,

⊕0Ai :=

{
x ∈

∏
i

Ai : ∀ε > 0, {i : ‖x(i)‖ ≥ ε} es finito

}
,

junto con la norma
‖x‖ := sup

i
‖x(i)‖.

(a) Muestre que ⊕∞Ai y ⊕0Ai son álgebras de Banach.

(b) Muestre que ⊕0Ai es un ideal cerrado de ⊕∞Ai.

Ejercicio 2. Sean H un espacio de Hilbert y A ∈ L(H). Muestre que

σl(A) = {λ ∈ K : ı́nf{‖(A− λ)x‖ : ‖x‖ = 1} = 0} .


