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Teoria de Medida e Integracidn Taller 13

Medidas complejas; teorema de Radon-Nikodym. Fecha de entrega: 22 de noviembre de 2019

1. Sea (X,2l) un espacio medible, sean p y v medidas con signo sobre 2.

(a) Demuestre que para todo a A € 2 lo siguiente es equivalente:
(i) A es p-nulo.
(i) A es pT-nulo y p~-nulo.
(iii) A es |p|-nulo.
(b) Demuestre que lo siguiente es equivalente:
(i) wplw.
(i) ptLlvyp L.
(iil) || L v.
)

()l L Ivl.

2. Sea (X,2l) un espacio medible y sean p y v medidas con signo y sea v = g+ o la descomposicién
de v de Lebesgue con respecto a p.

Demuestre que |v| = |g| 4 |o| es la descomposicién de |v].

3. Sean u,v,w medidas o-finitas sobre la o-dlgebra 2 con p < v < w. Muestre que 4 < w y que
dp  dvdp

dw ~ dwdv’

4. Sea [a,b] un intervalo cerrado en R y suponga que la sucesién de funciones (fy,)nen converge
puntualmente a una funcién f : [a,b] — R. Demuestre que Varz f <liminf Varz fn-
n—oo



