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Diferenciacion. Fecha de entrega: 10 de noviembre de 2022

1. Muestre que las siguientes funciones son diferenciables y encuentre sus derivadas. jPrue-
bal

(a) w:Ry =R, z— ax,
(b) cos:R—R, sin:R—R.

2. (Para k € N defina f;, : R — R por

o1
zFsin—, x#0,
T

0, z=0.

fr(z) =

Para cudles k es fj diferenciable? Para cuales k es f; continuamente diferenciable?
(Una funcién se llama continuamente diferenciable si es diferenciable y su derivada es
continua.)

3. Sea f : [a,b] — [a,b] continua y diferenciable en (a,b) con f'(x) # 1, « € (a,b). Muestre
que existe exactamente un p € [a,b] con f(p) = p.

4. (a) Darboux’s Theorem. Sea D = (a,b) C R un intervalo no vacio y f: D — R una
funcién diferenciable. Muestre que para cada q¢ € R con

inf{f'(z) :x € D} < ¢ < sup{f'(z):z € D}.

existe un ¢ € (a,b) tal que f'(c) = q.

(b) Sea D = (a,b) un intervalo no vacio y f: D — R una funcién diferenciable con un
minimo aislado global en zg € D.
JExisten ¢,d € (a,b) con ¢ < xg < d tales que f'(z) < 0siz € (¢,x0) y f'(x) >0,
si x € (zo,d).

5. Ejercicio de escritura. Segundo ejercicio de reflexéin. Responda en un 4nico pdrrafo,
coherente y conciso, a las siguientes preguntas relacionadas con su aprendizaje matemati-
co: ;Cémo definiria su recorrido académico por el curso de analisis? jcomo se ha sentido
al respecto? Con respecto a la primera reflexién y a las primeras tres semanas del curso
jconsidera que ha mejorado sus estrategias de estudio? Finalmente qué aprendizajes le
quedarian para el futuro en el contexto de su carrera?



