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1. Sea V un espacio normado sobre K y sean (xn)n∈N ⊆ V y (λn)n∈N ⊆ K sucesiones
convergentes. Suponga que a := ĺım

n→∞
λn 6= 0. Muestre que

ĺım
n→∞

1

λn
xn =

1

a
ĺım

n→∞
xn.

2. Demuestre que
(
(1 + 1

n )n
)
n∈N converge en R.

3. Sean In = [an, bn] intervalos en R con In+1 ⊆ In para todo n ∈ N y ĺım
n→∞

(bn − an) = 0.

Muestre que existe c ∈ R tal que
⋂∞

n=1 In = {c}.

4. Muestre que en R (un campo ordenado que es extensión del campo ordenado Q), lo
siguente es equivalente.

(a) Cada sucesción de Cauchy en R converge (es decir, R es un espacio métrico com-
pleto).

(b) R tiene la propiedad de la minima cota superior.

(c) R satisface la propiedad del ejercicio 3.


