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1. Calcule

∞∑
n=1

n−4.

2. Demuestre que para toda función meromorfa h : C → C existen funciones enteras f, g :
C→ C tal que no tienen ceros en común y que h = f/g.

3. Sea f : C → C una función holomorfa no constante. Para todo z ∈ C denotamos con
m(z) ∈ N0 la multiplicidad de z como cero de f .

Demuestre que para todo k ∈ N lo siguiente es equivalente:

(a) Existe una función holomorfa g : C→ C tal que gk = f .

(b) Todo m(z) ∈ N es divisible por k.

4. Sea 0 6= p ∈ C. Demuestre: Para cada ε > 0 y c ∈ C existe una función entera g tal que
g(p) = c y |g(z)| < ε para todo |z| ≤ |p|/2.

5. Ejercicio adicional para código 4. Sea (an)n∈N ⊂ C una sucesión de puntos distintos
tal que limn→∞ |an| =∞ y sea (wn)n∈N ⊆ C una sucesión. Encuentre una función entera
f tal que f(an) = wn para todo n ∈ N.

Hint. f =
∑

fn, fn(a1) = · · · = fn(an−1) = 0.


