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1. Sea 0 6= p ∈ C. Demuestre: Para cada ε > 0 y c ∈ C existe una función entera g tal que
g(p) = c y |g(z)| < ε para todo |z| ≤ |p|/2.

2. Sea (pn)n∈N ⊂ C una sucesión de puntos distintos tal que limn→∞ |pn| = ∞ y sea
(an)n∈N ⊆ C una sucesión. Encuentre una función entera f tal que f(pn) = an para todo
n ∈ N.

Hint. f =
∑

fn, fn(p1) = · · · fn(pn−1) = 0.

3. Demuestre que existe una sucesión de polinomios (Pn)n∈N tal que Pn(0) = 1 para todo
n, y limn→∞ Pn(z) = 0 para n→∞ si z ∈ C \ {0}.

4. Sea U ⊆ C una región y sean f, g funciones meromorfas en U . Suponga que existe un
conjunto P ⊆ U con un punto de acumulación en U y que f(p) = g(p) para todo p ∈ P .
¿Se sigue que f = g? ¿Cómo es la respuesta si f puede tener una singularidad esencial
en U?


