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1. Datos del curso

• Nombre del curso : Medida e integración
• Profesor : Florent Schaffhauser
• Código del curso : MATE-4220
• Créditos : 3
• Prerequisitos :

– Análisis 1

2. Objetivos

El objetivo del curso es presentar la teoría de la medida y la integral de Lebesgue.
Además de sus aplicaciones al cálculo integral (con las herramientas fundamentales que
son el teorema de convergencia monótona, el teorema de convergencia dominada y el
teorema de Fubini), la teoría de la medida permite la construcción de espacios funcionales
que desempeñan un papel esencial en muchas áreas de las matemáticas (análisis armónico,
teoría de potencial, probabilidades, ecuaciones diferenciales parciales, etc.). Se presentará
la construcción de estos espacios de Lebesgue y algunas aplicaciones.

3. Contenido

(1) Repaso sobre la integral de Riemann
(a) Integral de funciones en escalera
(b) Compleciones
(c) Algunas dificultades de la teoría de Riemann

(2) La medida de Lebesgue sobre Rn

(a) Subconjuntos Lebesgue-medibles de R y Rn

(b) Relación con la topología
(c) Aplicaciones

(3) Espacios medidos
(a) Espacios medibles
(b) Espacios medidos
(c) Medidas borelianas

(4) La integral sobre un espacio medido
(a) Integral de funciones simples medibles
(b) Integral de funciones positivas
(c) La integral de Lebesgue

(5) Cálculo integral
(a) El teorema de Fubini
(b) Un teorema de cambio de variables
(c) Aplicaciones

(6) Espacios Lp

(a) Espacios Lp y Lp

(b) Convolución e introducción al análisis de Fourier
(c) Introducción a la dualidad

4. Evaluación

• 3 parciales (3× 15%)
• Tareas y talleres (15%)
• 1 examen final (40%)
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