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Para cada uno de las siguientes familias de polinomios {P1(t), . . . , Pn(t)} ⊆ Q[t]:

i) P1(t) = (t− 3)(t− 5), P2(t) = (t− 1)(t− 5), P3(t) = (t− 1)(t− 3)

ii) P1(t) = (t− 3), P2(t) = (t− 1)2

iii) P1(t) = (t− 1)(t2 − 2), P2(t) = (t+ 1)(t2 − 2), P3(t) = t2 − 1

iv) P1(t) = t2 − 2t+ 10, P2(t) = t2 − 2t+ 2

1. Encuentre el máximo común divisor
(
P1(t), . . . , Pn(t)

)
en Q(t).

2. Encuentre polinomios Q1(t), . . . , Qn(t) ∈ Q[t] tales que(
P1(t), . . . , Pn(t)

)
= Q1(t)P1(t) + . . .+Qn(t)Pn(t).

Ejemplo
Para calcular con SageMath el caso P1(t) = t3 + t− t− 1, P2(t) = t3 − t2, P3(t) = t2 + t ejecutamos:

sage: t=PolynomialRing(RationalField(), ’t’).gen()
sage: P1=t^3+t-t-1
sage: P2=t^3-t^2
sage: P3=t^2+t
sage: d12,Q11,Q12=xgcd(P1,P2)
sage: d,Q21,Q3=xgcd(d12,P3)
sage: Q1=Q11*Q21
sage: Q2=Q12*Q21

Para ver explícitamente Q1(t), Q2(t) y Q3(t) factorizados ejecutamos:

sage: factor(Q1)
sage: factor(Q2)
sage: factor(Q3)


