Algebra Lineal 2 - Taller

Universidad de los Andes - Departamento de Matematicas
Para cada uno de los siguientes operadores f € Homg (V,V), V = K¢

i) f € Homg(Q?, Q3) donde

1
flz,y,2) = (91742,18:177y74z,?5z7 gerz)

ii) f € Homg(Q?, Q%) donde
7 5
flz,y,2) = (2x—y+z,—2z+y+2z,gz— §y+2z)

iii) f € Homg(Q*, Q*) donde
flzyy,z,2w)=(z—y+w,—z—2+2w,2x —y — 2z —w, 2z —y)
iv) f € Homg(R* R*) donde
flxyy,z,2w)=(x—y+w,—x—24+2w,2x —y — 2 — w, 2z — )
v) f € Homg(Q*, Q%) donde

fzyy,z,w) = (20 — 2y + 2z — 2w, —x + 2y + 22,520 — 6y + z — bw, —x + 3z — w)

vi) f € Homg(C*, C*) donde

flz,y,z,w) = 22 — 2y + 2z — 2w, —x + 2y + 22,50 — 6y + z — bw, —x + 3z — w)

1. Encuentre la representacion matricial de f en la base canonica.

2. Encuentre la factorizacion del polinomio caracteristico P¢(t) como producto de potencias de polinomios irre-
ducibles de Kt]:

Py = [P

donde cada P;(t) € K[t] es irreducible.

3. Sean V; = ker (P;(f)"),i=1,...,n,yp1,...,Dpn las proyecciones sobre V1, ..., V,, respecto a la descomposicion
V =@;_, V;. Encuentre polinomios II; (¢),...,IL,(t) € K[t] tales que IL;(f) = p;, i =1,...,n.

4. Encuentre las representaciones matriciales de p; y fop;, ¢ =1,...,n, en la base canoénica.

5. Encuentre una base de V respecto a la cual la representacion matricial de f es diagonal por bloques de tamano
dim(V;), ¢ = 1,...,n, y cada bloque corresponde a una representacion matricial de f [v,.



