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Las lógicas modales son formalismos bien conocidos que permiten modelar ra-
zonamiento que involucren nociones como necesidad, creencia, incertidumbre,
conocimiento, similitud, obligación, tiempo, etc.. Por otro lado, las lógicas
multivaluadas, bajo el paraguas de la llamada lógica difusa (en el sentido de
Hájek [11]), aparecen como marcos lógicos adecuados para formalizar el razon-
amiento con propiedades graduales, es decir, nociones cuya satisfacción es una
cuestión de grado de verdad. Por lo tanto, si se está interesado en combinar
el razonamiento que involucra tanto gradualidad con algún tipo de modali-
dades, es necesario estudiar los sistemas de lógica modal multivaluadas. En
esta charla, examinaremos varias familias de lógicas modales multivaluadas de
diferente naturaleza que se han propuesto en la literatura para razonar sobre
diferentes modelos de incertidumbre en el sentido de creencia graduada [10] y
sobre preferencias [13], tanto cualitativa como cuantitativamente.

En particular, nos centramos en las lógicas modales multivaluadas que siguen
un enfoque más tradicional, iniciado en los trabajos pioneros de Fitting [8, 9],
con un lenguaje proposicional ampliado con operadores modales y con semántica
de estilo Kripke, donde las interpretaciones sobre los mundos posibles y la
relación de accesibilidad son multivaluadas. Veremos como ejemplos los sistemas
propuesto en [1, 4]. Estos sistemas son relativamente sencillos de axiomatizar y,
además, permiten tanto modalidades anidadas como fórmulas proposicionales y
modales mixtas.

Ejemplos más representativos de estos sistemas son las lógicas bimodales de
Caicedo y Rodriguez construidas sobre la de Gödel-[0,1] ([5]). En [6] se considera
una semántica alternativa para estas lógicas que permite mostrar la propiedad
de modelo finito de ellas. En esa misma ĺınea de trabajo en [7] se establece una
correspondencia entre fragmentos de una variable de lógicas intermedias (de
primer orden) definidas sobre un marco lineal contable fijo y lógicas modales de
Gödel. Además, como una generalización de esos resultados, recientemente se ha
demostrado que una extensión similar a KD45 es adecuada para razonar sobre
la incertidumbre posibilista [12]. Otros ejemplos interesantes son las lógicas
modales n-Lukasiewicz estudiadas por Busaniche et al. en [2] y [3]. Finalmente,
discutiremos diferentes sistemas en este contexto, aśı como algunos resultados
negativos recientes de Vidal sobre la no axiomatizabilidad de las lógicas modales
basadas en ciertas lógicas de valores múltiples [14].
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