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(1) Dados dos órdenes lineales O1 = (X1,≤1) y O2 = (X2,≤2) con
dominios disjuntos, su concatenación O1+O2 es el orden lineal
≤ sobre X1∪X2 tal que a ≤ b si y solo si (a) a, b ∈ X1 y a ≤1 b,
(b) a, b ∈ X2 y a ≤2 b, o (c) a ∈ X1 y b ∈ X2.
Demuestre que si O1 y O2 son órdenes lineales enumerables

disjuntos tales que ambas teoŕıas Th(O1) y Th(O2) son ℵ0-
categóricas, entonces Th(O1 +O2) es ℵ0-categórica también.

(2) Sea L = {f} (con un solo śımbolo de función unaria f). Con-
sideremos las dos L-estructuras A con universo |A| = Z y
fA(n) = n + 1, y B con universo |B| = R y fB(x) = x + 4.
Demuestre que A y B son elementalmente equivalentes.

(3) Sea N la estructura (N; 0, <,+) y sea B otra estructura en el
mismo lenguaje tal que N ≺ B y N ≠ B. Demuestre que no
hay ninguna fórmula que define el conjunto N en B.

(4) Demuestre que si un tipo Σ(x) consistente con una teoŕıa com-
pleta T tiene finitas realizaciones en cada modelo de T entonces
existe un número natural n tal que Σ(x) tiene a lo sumo n re-
alizaciones en todo modelo de T.

(5) Sea κ un cardinal infinito.
a) Muestre que el número de buenos órdenes de κ es 2κ

b) Muestre que el número de tipos de buen orden de κ; es
decir, los ordinales equipotentes a κ, es κ+.

(6) Muestre que Th(C; +, ·, 0, 1) es decidible pero Th(C; +, ·, exp, 0, 1)
es indecidible.
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