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. Suponga que A C N es infinito y recursivamente enumerable. Muestre
que existe B C A infinito y recursivo.

. Dados un grafo G y un numero natural n, demuestre que G admite
una n-coloracion si y solamente si cada subgrafo finito de G' admite
una n-coloracion.

. Pruebe que todo conjunto no enumerable de reales contiene una sucesion
estrictamente creciente y una sucesion estrictamente decreciente.

. Sean k un cardinal infinito y {A, : @ € Kk} una coleccién de sub-
conjuntos de k de tamano x. Demuestre que existe X C k tal que
| A, N X| =]A, \ X| = k para todo « € k.

. Demuestre que si un tipo % (sin pardmetros) de un teoria completa T
tiene finitas realizaciones en cada modelo de T" entonces hay una cota
finita para el nimero de realizaciones en todos lo modelos y el tipo es
principal.

. a) Demuestre que la teoria T = TODSE U {¢, < ¢411 : n € w} es
completa pero no es k-categdrica para ningun < > w.

b) Sea T una teoria completa con modelos infinitos en un lenguaje
finito puramente relacional. Muestre que si T  tiene eliminacion de
cuantificadores entonces es w-categorica.



