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1 Considere el operador  A  en  ( ) dttf
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             Pruebe que A es acotado, pero no compacto. 

       Sugerencia: integre por partes en ( ) ( )dxx
dx
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2  Sean  ( ) ( )1,0 ,   1,0   ,   1 ppn LxLxp ∈∈∞<<  .   

i) (80%)  Pruebe que  xxn ⇒  (fuertemente)  sí y sólo sí 

    a) nx →x (débilmente)   y    b)  xxn →   . 

 Suponga que existe  C>0 tal que para 21 ≤< p  para todo Ru∈  se cumple 
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Para 2>p  pruebe  
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Luego, escriba estas desigualdades con 
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e integre. 

             ii) (20%) Demuestre las desigualdades en “i)”. 

 

      3     Considere el sistema de funciones ( ) { } Zninxxen ∈=  , 2exp π , en el espacio ( )baL ,2 . 

             Pruebe que el complemento ortogonal  

                                                                          al sistema { }
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4     Sean : H  - un espacio de Hilbert y U – un operador lineal auto-adjunto en H . 

Pruebe que la condición necesaria y suficiente para que la serie 
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sea convergente es  1<U  . 

 

 

TIEMPO :  cuatro horas  . 


